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1. Tétel (7 pont)      
  

a) Mutassátok ki, hogy  
𝑎

𝑏
+

𝑏

𝑎
≥ 2, bármely 𝑎, 𝑏, nullától különböző, pozitiv valós szám esetén. 

b) Bizonyitsátok be, hogy 
√2+√3

√5
+

√3+√5

√2
+

√2+√5

√3
> 6. 

2. Tétel (7 pont) 

Adott a következő kifejezés: 𝐸(𝑥) =  (
𝑥−6

𝑥2−25
+

𝑥

5−𝑥
−

2𝑥

𝑥2+4𝑥−5
∶

𝑥2+𝑥

1−𝑥2
+

𝑥2−𝑥−2

𝑥2+6𝑥+5
) ∶

(3𝑥+2)(𝑥−1)

𝑥2−25
  , ahol  𝑥 ∈ ℝ ∖ {−5; −

2

3
;  −1; 0;  1;  5} 

a) Mutassátok ki, hogy 𝐸(𝑥) = −
3

𝑥−1
. 

b) Bizonyitsátok be, hogy az |
3

𝐸(𝑥)
| ≤ 5 egyenlőtlenség egész számú megoldásainak az összege páros 

természetes szám. 

3. Tétel (7 pont)   
 

Adott egy 8 cm oldalhosszúságú 𝐴𝐵𝐶𝐷 négyzet. Az 𝐸, 𝐹, 𝐺, 𝐻 pontok az 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷 illetve 𝐷𝐴 oldalakon 

helyezkednek el úgy, hogy 𝐴𝐸 = 𝐵𝐹 = 𝐶𝐺 = 𝐷𝐻 =
3

4
 ∙ 𝐴𝐵. A négyzet sikjára megszerkesztjük az AQ =4,8 

cm hosszúságú merőlegest. 

a) Mutassátok ki, hogy az 𝐸𝐹𝐺𝐻 négyzet. 

b) Mutassátok ki, hogy 𝐴𝐹 ⊥ 𝐺𝐵. 

c) Határozzátok meg a 𝑄 pont és a 𝐵𝐺 egyenes közti távolságot. 

4. Tétel (7 pont) 

 Az 𝐴𝐵𝐶𝐴′𝐵′𝐶′ háromoldalú egyenes hasáb magassága 8√3 𝑐𝑚 és az OAB területe 16√3𝑐𝑚2, ahol 

{𝑂} = 𝐵𝐴′ ∩ 𝐴𝐵′. 
a) Bizonyitsátok be, hogy az alapél hossza 8 𝑐𝑚. 
b) Bizonyitsátok be, hogy 𝑂𝐸 ∥  (ABC), ahol E a CC’ felezőpontja. 
c) Határozzátok meg a (BA'E) és (ABC) sikok által alkotott szög mértékét. 
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