
 

Megjegyzés: 

1 Munkaidő 3 óra; 
2Minden feladat kötelező;  
3Minden feladatot 0-tól 7-ig pontoznak;  
 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

Etapa locală - 01. 02. 2020 

Clasa a XI –a 

 

1. FELADAT 

Adott az 𝐴 ∈  ℳ𝑛(ℝ∗) mátrix, 𝑛 ∈  ℕ páratlan szám 

Ha 𝐴 ∙ 𝐴𝑡 = 𝐼𝑛, mutassátok ki, hogy 𝑑𝑒𝑡(𝐴2 − 𝐼𝑛) = 0, ahol 𝐴𝑡 az  𝐴 mátrix transzponáltja 

2. FELADAT 

Tekintsük az (𝑎𝑛)𝑛≥1 sorozatot, ahol 𝑎1  ∈  (0,1)  és 𝑎𝑛+1 =  2𝑎𝑛 − 1  bármely  

𝑛 ≥ 1 esetén. Számítsátok ki: 

𝑎. ) lim
𝑛→∞
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3. FELADAT 

Határozzátok meg az összes olyan 𝒜 =  {𝐴, 𝐵, 𝐶} halmazt, amelyek rendelkeznek a következő 

tulajdonságokkal: 

i.) 𝐴, 𝐵, 𝐶 ∈  ℳ2(ℝ) 𝑛𝑒𝑚 𝑠𝑧𝑖𝑛𝑔𝑢𝑙á𝑟𝑖𝑠𝑎𝑘; 
ii.) ∀ 𝑋, 𝑌 ∈  𝒜 ⟹ 𝑋𝑌 ∈  𝒜. 

4. FELADAT 

Legyen 𝑓, 𝑔 ∶ [0,1]  →  ℝ két monoton függvény. Mutassátok ki, hogy létezik 𝑐 ∈ (0,1] amelyre: 

𝑓(𝑐) + 𝑔(𝑐)  ≠  sin
1

𝑐
 


