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Matematika tantargyverseny
Megyei (Bukarestben szektori) fordulé, 2019. maércius 16.

XI. OSZTALY

1. feladat. Az (a,),>1 egy olyan szigoruan pozitiv valés szamokbdl &ll6 sorozat,
amelyre az (a,41 — an)n>1 sorozat konvergens és hatdrértéke nem nulla. Szamitsd

kia
n
. anJrl
lim .
n—00 an,

hatarértéket!

Gazeta Matematica

2. feladat. Legyen n € N, n >2és A, B € M,(R). Igazold, hogy létezik olyan
z komplex szdm, amelyre |z| =1 és

Re(det(A + zB)) > det(A) + det(B),

ahol Re(w) a w komplex szdm valds részét jeloli.

3. feladat. Legyen n egy pératlan természetes szam és A, B € M, (C) olyan
matrixok, amelyekre (A — B)? = O,,. Igazold, hogy det(AB — BA) = 0.

4. feladat. Az f :[0,00) — [0, 00) folytonos fiiggvényre f(0) > 0 és barmely
0 <z < y szamra fennéallnak az © —y < f(y) — f(z) < 0 egyenlétlenségek.
Igazold, hogy:
a) Létezik egyetlen egy olyan a € (0, 00) szam, amelyre (f o f)(«a) = a.
b) Az (z)n>1, 1 > 0, 21 = f(z,), Vn € N* sorozat konvergens.

Munkaido 4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



