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Problema 1. Un inel (A, +,-) are proprietatea (P) daca A este finit si
grupul multiplicativ al elementelor sale inversabile este izomorf cu un subgrup
diferit de {0} al grupului aditiv (A, +). Aratati ca:

(a) Daca un inel are proprietatea (P), atunci numarul elementelor sale
este par.

(b) Pentru o infinitate de numere naturale n, exista inele cu exact n
elemente, care au proprietatea (P).
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Problema 2. Fie f: R — (0,00) o functie continua si periodica. Daca
2 este perioada a lui f, aratati ca:
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(b) / % dz = 2 daca si numai daca 1 este perioada a lui f.
0

Problema 3. Fie p un numar prim impar si fie G un grup care are exact
p + 1 elemente. Aratati ca, daca p divide numarul automorfismelor lui G,
atunci p = 3 (mod 4).

Problema 4. Fie f: [0,1] — [0, 1] o functie crescatoare si fie
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Aratati ca sirul (a,)men+ este convergent si calculati limita sa.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



