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CLASA a 9-a

Problema 1. Fie ABCD un pătrat şi E un punct situat pe diagonala
BD, diferit de mijlocul acesteia. Se notează cu H şi K ortocentrele triunghiu-
rilor ABE, respectiv ADE. Arătaţi că BH + DK = 0.

Problema 2. Fie a şi n două numere naturale nenule, astfel ı̂ncât{√
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√
n

}
= {
√
a}

Arătaţi că 4a + 1 este pătrat perfect.

Problema 3. Fie numerele reale pozitive a, b, c, astfel ı̂ncât
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Demonstraţi că:
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≥ 1.

Gazeta Matematică

Problema 4. Fie a ≥ 2 un număr natural. Arătaţi că afirmaţiile
următoare sunt echivalente:

a) Există numerele naturale nenule b, c, astfel ı̂ncât a2 = b2 + c2;
b) Există un număr natural nenul d, astfel ı̂ncât ecuaţiile x2 − ax + d = 0

şi x2 − ax− d = 0 au rădăcinile ı̂ntregi.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


