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CLASA a VIII-a

Problema 1. Arătaţi că ı̂ntr-o piramidă patrulateră regulată două feţe
laterale opuse sunt perpendiculare dacă şi numai dacă unghiul dintre două
feţe laterale alăturate are măsura de 120◦.

Gazeta Matematică

Problema 2. Pentru orice orice număr natural nenul n notăm cu xn

numărul numerelor naturale de n cifre, divizibile cu 4, formate cu cifrele 2,
0, 1 sau 6.

a) Calculaţi x1, x2, x3 şi x4.
b) Să se găsească numărul natural n astfel ı̂ncât
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unde [a] reprezintă partea ı̂ntreagă a numărului real a.

Problema 3. a) Demonstraţi că pentru orice număr ı̂ntreg k, ecuaţia
x3 − 24x + k = 0 are cel mult o soluţie ı̂ntreagă.

b) Arătaţi că ecuaţia x3 + 24x− 2016 = 0 are exact o soluţie ı̂ntreagă.

Problema 4. Fie ABCDA′B′C ′D′ un paralelipiped dreptunghic şi M
repectiv N picioarele perpendicularelor duse din A′ şi C ′ pe BD. Lungimile
muchiilor AB, BC şi AA′ sunt egale cu
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√

2.
a) Demonstraţi că A′M ⊥ C ′N .
b) Calculaţi măsura unghiului dintre planele (A′MC) şi (ANC ′).

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


