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XII. OSZTÁLY

1. feladat (a) Oldd meg az x2 − x+ 2̂ = 0̂ egyenletet, ha x ∈ Z7.

(b) Határozd meg azokat az n ≥ 2 természetes számokat, amelyekre az
x2 − x+ 2̂ = 0̂ egyenletnek nincs x ∈ Zn megoldása!

Gazeta Matematică

2. feladat (a) Számı́tsd ki:∫ 1

0

x sin(πx2) dx.

(b) Számı́tsd ki:

lim
n→∞

1

n

n−1∑
k=0

k

∫ k+1
n

k
n

sin(πx2) dx.

3. feladat. Határozd meg azokat a folytonos és növekvő f : [0,∞)→ R
függvényeket, amelyekre∫ x+y

0

f(t) dt ≤
∫ x

0

f(t) dt+

∫ y

0

f(t) dt,

bármely x, y ∈ [0,∞) esetén!

4. feladat. Adottak az m és n természetes számok (n ≥ 2). Az A
gyűrűnek pontosan n eleme van és a egy olyan eleme A-nak, amelyre 1− ak
invertálható, bármely k ∈ {m + 1,m + 2, . . . ,m + n − 1} esetén. Igazold,
hogy a nilpontens (azaz létezik olyan nem nulla p természetes szám, amelyre
ap = 0).

Munkaidő 4 óra.
Minden feladatra 7 pont szerezhető.


