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PROBLEMA 1.
< < L1 1 . D 5
Sa se arate ca are loc relatia =< D pentru orice k>1 si apoi s se demonstreze ca
1 1 1 1
2—2+3—2+4—2+“'+20092 <1.

PROBLEMA 2.

Fie progresia geometrica (a, ), avand termenii strict crescatori. Stiindca a; = 281 apyq =

4a, — 3a,_4, determinati suma primilor n termeni.

PROBLEMA 3.

. . . .11 1 N
2 sunt in progresie aritmeticd atunci —,——,—— sunt in

Demonstrati cd daci x2, y?, z =
v+z' z+x’ x+y

progresie aritmetica.

PROBLEMA 4.
Fie ABC un triunghi i punctele M,N,P pe laturile triunghiului astfel incat & = 2= = = S se

arate cd triunghiurile ABC si MNP au acelasi centru de greutate.
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PROBLEMA 1.

1 1 1
log, 3 -log, 9 + log, 9 - log, 27 Tt log, 32023 . ]og, 32024 °

Fie functia f: (0,1) = R, f(x) =

a) Calculati f (g) :

b) Rezolvati ecuatia f(x) = % :
PROBLEMA 2.
Se considera expresia E(z) = Ij_l + lj—l ,unde z € C* .

a) Determinati E(3 — 4i);
b) Demonstrati ca E(z) este un numar real, pentru orice z € C;
c) Demonstrati ca —2 < E(z) < 2, pentru orice z € C".

PROBLEMA 3.

Fie f:R - R, f(x) = ==

a) Sa se arate ca functia f este inversabila pe R si sa se determine inversa ei.
b) Si se rezolve pe R ecuatia 331/3x — 2 = x% + 2.

PROBLEMA 4.

Fie A(-1+iv/3) un punct in planul complex. Si se determine coordonatele punctelor B, C
si D astfel incat ABCD sa fie un romb de arie egala cu 4 si cu centrul in originea O a reperului
cartezian.
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PROBLEMA 1.

Fie functia f: R—>R, f(x) = 2x? + 3 si numerele distincte a, b, ¢ € Z, abscisele punctelor A,
B, C de pe graficul functiei f.
a) Sase arate ca determinantul A=2(a—b)(b—c)(a-c), unde

f(@ fd) f(c)
A=| a b c
1 1 1

b) Aratati ca aria A ABC este un numar natural.

PROBLEMAZ2.
2_3x
w’ pt.X <1
Se considera functia £ :(0,00)\ {L} >R, f(x)= 5 l 1:22 ,aeR.
2_1 +a, ptx>1

a) Sa se determine aeR astfel incat functia: are limita n xo=1
b) Pentru a=1 sd se determine ecuatia asimptotei la graficul functiei spre +oo.

PROBLEMA 3.

. . 1 2
Fie matricele A = )
0 1

a) Calculati A% si A°.
b) Calculati A+ A%+ A3+ ...+ A2

PROBLEMA 4.

Calculati limitele:

e - il
a) lim————
x—3 x“=9

. sin(4—x?
b) lim %;
x—2 x2-3x+1

XVX2—4x+7 -2

7

c¢) lim
X—>—00 2x2-9
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PROBLEMA 1.

Pe multimea G = (1; +) se considera legea de compozitie

Xxoy=+/x2y2 —x2 —y2+2
a) Sa se arate ca (G, o) este grup abelian;
b) Sa se determine a, b € R pentru care functia
f:(0; +) > G, f(x) = Vax + b este izomorfism Intre grupurile ((0; +), . )si (G, °)

PROBLEMA 2.

Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa

xoy=2024xy — 2024x — 2024y + 2025, vVx,y € R

non

a) Determinati numerele reale egale cu simetricele lor in raport cu legea

. 1 o 2 o 3 o 2025
b) Calcula‘glA—2024 2024 2024 7 2024
PROBLEMA 3.
Fie I, = f;%dx, vn e N*

a) Sa se calculeze ;.
b) Aratati ca (n + 1)I,,,+4nl,_; =5

PROBLEMA 4.

O functie f: R—> R de doua ori derivabila verifica f'' (x) = 2f (x)f'(x), oricare ar fi x € R.

Sa se calculeze

f(f'(x))zf(x)dx in functie de f si f'.



