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Clasa a IX-a

1. Feladat

Igazoljatok, hogy barmely k>1 esetén teljesil az — < k(k 5 egyenl6tlenség, majd

igazoljatok, hogy—+ tz + +20092 <1

2. Feladat

Adott az (a,),»1 szigoruan novekvé mértani haladvany. Tudva, hogy a; = 2 és
Ans1 = 4a, — 3a,_1, szamitsatok ki az elsd n tag 6sszegét.

3. Feladat

Ha tudjuk, hogy az xz,y2 z? szamok szamtani haladvanyban vannak, akkor igazoljatok,

hogy az — L — szamok is szamtani haladvanyban vannak.
yv+z’ z+x’ x+y
4. Feladat
Az ABC haromszog oldalain felvesszik az M, N, P pontokat Ugy, hogy T % = %.

Igazoljatok, hogy ABC és MNP haromszdgeknek ugyanaz a sulypontja.
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1.Feladat

1 1 1
logy 3 -log, 9 +_logx9-logx27 +_."4_logx3202310gx32024

Adottaz £:(0,1) » R, f(x) = fuggvény.

a) Szamitsatok ki fG) :
b) Oldjatok megaz f(x) = % egyenletet.

2.Feladat
Tekintsik az E(z) = % + 'j—' kifejezést, ahol z € C* .
a) Szamitsatok ki E (3 — 4i);

b) lgazoljatok, hogy E (z) valds szam, barmely z € C*;
c) lgazoljatok, hogy —2 < E(z) < 2, barmely z € C".

3.Feladat
x3+2 . ,
Adottaz f:R-> R, f(x) = 5 fliggveny.

a) lgazoljatok, hogy az f fuggvény invertalhatd R -en és hatarozzatok meg az inverzét.
b) Oldjatok meg R -ben a kovetkezd egyenletet: 33/3x — 2 = x3 + 2

4. Feladat

Legyen A(-1+iv/3) egy pont a komplex szamsikban. Hatarozzatok meg a B, C és D
pontok koordinatait igy, hogy az ABCD egy olyan rombusz legyen, melynek teriilete 4 és a
kdzéppontja a koordinata rendszer O kezdéponjaban van.
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1.FELADAT

Adott az f: R—R, f(x) = 2x?+ 3 fuggvény ésaz a, b, ¢ € Z kiilonbdzd szamok, melyek
az A, B, C pontok abszcisszéi az f fuggvény grafikus kepeén.

f(a f(b) f(c)
a) Mutassatok ki, hogy A=2(a—-b)(b-c)(a—c),ahol A=| a b c
1 1 1

b) lgazoljatok, hogy az ABC héaromszdg terlilete egy természetes szam.

2.FELADAT
2_3x
ln(xz—3+3)’ ptx < 1
Adott az £:(0,00\ {L} >R, f(x)= - ’_‘1:?6 , figgvény, ahol aeR.
);_1 +a, ptx>1

a) Hatarozzatok meg aeR értékeét, ha tudjuk, hogy a fliggvénynek létezik hatérértéke
az Xo=1 pontban.
b) Ha a=1 hatarozzatok meg a fliggvény aszimptotajat +oo felé.

3.FELADAT

1 2
Adottaz A= matrix.
0 1

a) Szamitsatok ki: A% és A3,
b) Szamitsatok ki: A+ A2+ A3+ . + A0

4.FELADAT

Szamitsatok ki a kovetkez0O hatarértékeket:

e -
a) lim————;
x—3 x2-9

. sin(4—x?
b) lim %;

x—2 X“=3x+1

. xXxVx2—4x+7 -2

¢ lim —/—/————;

xX——00 2x%2-9
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1.FELADAT

A G = (1; +0) halmazon értelmezziik a kovetkez6 miiveletet:

Xxoy=+/x2y2 —x2 —y2+2
a) lgazoljatok, hogy (G, °) Abel-csoport;
b) Hatérozzatok meg az a,b € R szamokat Ugy, hogy az

f:(0; ) > G, f(x) =Vax + b fuggvény egy izomorfizmus legyen a ((0; +o), . ) és (G, ©)
csoportok kozott.

2.FELADAT

A valds szdmok halmazan értelmezzik az x o y = 2024xy — 2024x — 2024y + 2025, Vx,y € R,
asszociativ miiveletet.

non

a) Hatarozzatok meg azokat a valos szamokat, amelyek egyenléek a szimmetrikusaikkal a "°" miveletre

nézve.

. 1 o 2 4 3 o 2025
b) Szamitsatok k|:A=2024 091 3033 3022
3.FELADAT
Adottaz I, = f;%dx, vn € N*.

a) Szamitsatok ki: I;.
b) lgazoljatok, hogy: (n + 1)1, +4nl,_; = V5
4. FELADAT

Az f: R—> R kétszer derivalhato fuggvenyre teljestl az f"(x) = 2f (x)f'(x) egyenl6ség, barmely
x € R. Szémitsatok ki: f(f’(x))2 f(x)dx az f és f' fiiggvényében.



