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CLASA a VIII-a

Problema 1. Determinaţi numerele x, y, cu x ı̂ntreg şi y raţional, pentru care se
verifică egalitatea:

5(x2 + xy + y2) = 7(x + 2y).

Gazeta Matematică

Problema 2. Fie ABCDA′B′C ′D′ paralelipiped dreptunghic şi M,N,P proiecţiile
punctelor A,C respectiv B′ pe diagonala BD′.

a) Arătaţi că BM + BN + BP = BD′.
b) Demonstraţi că 3(AM2+B′P 2+CN2) ≥ 2D′B2 dacă şi numai dacă paralelipipedul

dreptunghic ABCDA′B′C ′D′ este cub.

Problema 3. Se consideră paralelipipedul dreptunghic ABCDA′B′C ′D′ astfel ı̂ncât
măsura unghiului diedru format de planele (A′BD) şi (C ′BD) este 90◦ iar măsura unghi-
ului diedru format de planele (AB′C) şi (D′B′C) este 60◦. Determinaţi măsura unghiului
diedru format de planele (BC ′D) şi (A′C ′D) .

Problema 4. Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor reale ecuaţia:[
x +

1

x

]
=

[
x2 +

1

x2

]
,

unde [a], reprezintă partea ı̂ntreagă a numărului real a.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


